Logica Curso 2016-17 Resolucidon en LP

Ejercicios resueltos - Enunciados

Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de
resolucion:

T[t—=p, rv-r—=s,~-((pAs)va) ] I— —-pv-q = —(pvq) A (tv-s)

Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de
resolucion:

T[ra(svat), p~>(q—s),uv(paqar),7(satyvap] — (p>qQAr

Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de
resolucion:

Tl-pe=(@—=1),-q=>(-r=>-t), pvt=-p] |— —pa(=tvr)

Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de
resolucion:

T[-sa(r—>t),~r—=>(p—q),t=>-r] |[=— -sa-(-qap)

Demostrar, justificando los pasos dados, que la siguiente estructura deductiva es
correcta usando el método de resolucion:

Tlp—=(qv-r),-re-s,-(qal(p—=r)] = p—=>(-qg—=>-5)

NOTA: Todos estos ejercicios corresponden a evaluaciones recientes.



Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de resolucion:

T[t—=p,rv-r—=s,~-((pAas)vq) ] — —-pv-q = —(pvq) A (tv-s)

(=)

»—4
Fuente: eval LP 1516

*) Transformar a forma clausular:

Al.

A2.

A3.

-C.

*)

C1.

c2.

C3.

C4.

C5.

t > p = (eliminacién de =) -tv p (clausula 1)
rv-r->s =(eliminaciénde ) -(rv-r)v s =(DeMorgan)
(==ra=r)v s =(elim-=) (ra-r)v s =(distributividad)
(=rv s)A(rv s) (clausulas 2 y 3)
-((pAs)vQq) = -(pas)a-q=(DeMorgan)
(-pv-s)a-q (clausulas 4y 5)
= (-pv-q > =(pvq) A =(tv=-s)) = (eliminacion de =)
= (=(=pv-0q) v (=(pva) A =(tv-s))) =(DeMorgan)
- =(=pv-a) A= (=(pva) A =(tv-s)) = (elim -=)
(-pv-q) A= (=(pva) A ~(tv-s)) = (DeMorgan)
(=pv-q) A(= = (pvq) v -=(tv=-s)) = (elim --)
(-pv-qg) A(pvqg Vv tv-s) (clausulas 6 y7)
Resolucidn:
-tv p
-rv s
s
-pv-s


esf
Nota
error la disyunción final es no t o s


C6. -pv-q

C7.pvqyv tv-s

C8. pv tv-s desde C7 con C5 (corte)
C9. pv pv -s desde C8 con C1 (corte)
C10. pv -s desde C9 (idempotencia)
C11. -sv -s desde C10 con C4 (corte)
C12. -s desde C11(idempotencia)
Cl13.s v s desde C2 con C3 (corte)
Cl4.s desde C13(idempotencia)

Ci15.o desde C12 con C14 (corte)



Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de
resolucion:

T[ra(svat), p~>(q—s),uv(parqar),7(satyvap] — (p> g AT

Forma clausular de la estructura deductiva:

Cl:r

C2:=svt

C3:=pvqvs

C4’,C4”,C4” : uvp;uvq;uvr (no seusan en el proceso de resolucion)
C4:-svtvp

negacién de la conclusion: - ((-pv-q)Ar) es (paq)vr

C5: (pv-r)
Cé6: (qvr)
C7: p desde C1 con C5
C8:q desde C1 con C6

C9:-qv s desde C3 con C7
C10:s desde C9 con C8
C11:tv-p  desde C4 con C10
C12: -t desde C2 con C10
C13:-p desde C11 con C12

C14:0 desde C7 con C13



Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de resolucion:

Tl-pe=(@—=1),-q=>(-r=>-t), pvt=-p] |— —pa(=tvr)

Fuente: examen enero 2015

T[-pe(@—=r1),-q=>(-r=>-t), pvt—=>=-p] — -pA(-tvr)
Al A2 A3 B

* Forma clausular:

-Al=-~pe(q—>r)

“p—=(@=ralg—=r)—=-p

(pv(@—=r))a(=(@q—=r)v -p)
=(pv(-qvr))a(=(-qvr)v -p)
=(pv-agvr)a((ga=-r)v -p)
=(pv-aqvr)a(gqv=p)r(=rVv -p)

-A2 = ~g—=>(-r—=-t) = qv(rv-t)

-A3

pvt—=-p=-(pvt)v-p=(=pa-t)v-p

(mpv-p)v(-tv-p)

—pVv(-tv-p)

-=B= -~ (=pa(=tvr)=pv - (-tvr)
=p v (ta -r)
=(pvt)a (pv 1)

= FC={pv-qvVvr,qv-p,-rv=-p,qvrv-t,=p,-tv-p,pvt,pv-r}
1 2 3 4 5 6 7 8

Obtencidn de la clausula vacia por resolucion

9=t (5,7)
10=-r (5,8)
11=pv —q (1,10)
12=-q (5,11)
13=rv -t (4,12)
4=r (9,13)

15=0 (10, 14)



Demostrar que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el método de Resolucidn:

T[-sa(r—=t),~r—>(p—>q),t—>-r]

~sA-(-qnAp)

T[=-sAa(r—t),-r—=(p—q),t—=-r]
Al A2 A3

—
B

- Forma Normal Conjuntiva de premisas y de negacion de la conclusion:

FNCde Al: -sA(-rvt) (interdefiniciénde —)

FNCde A2: —--rv (p—q) (interdefinicibnde—=)=rv(p—q)

= rv(-pvqg) (interdefinicibnde—) =rv-pvq

FNCde A3: -tv -r (interdefinicion de —)

FNCde-B: =(-sA=(-g Ap)) = ==sv-=(-q Ap))

= sv(-q Ap) (eliminacibnde-) = (sv-q)Aa(svp)

- Forma Clausular (FC) de A1 A A2 A A3 A -B:

{-s,-rvt, rv-pvqg, -tv-r,sv-q,svp}

- Resolucién:

-s

-rvt
rv-pvgqg
-tv-r

sV -q

A S

svp

-q (de C1yC5)
p (de C1yCs)
9. rv-p (deC3yC(C7)

o N

10. r (de C9yC8)
11. t (de C10y C2)
12. -t (de C10y C4)
13. o (de C11yC12)

~sA-(-qAp)

(doble negacion) =

( asociatividad)

(De Morgan) =

( distributivitad )



Demostrar, justificando los pasos dados, que la siguiente estructura deductiva es correcta usando el
método de resolucién:

T[p—=(qv-r),-re-s,-(qr(p—=r)] - p—=>(-g—=-5)

e Recordatorio: Una deduccion T[A1, A2, .., An] - B es correcta sii FC(A1 A A2 A ...

insatisfacible

Seala deduccion T [Al, A2, ..., An] + B, donde:

Al:p—(qv 1)

A2:r<-s

A3:-(gAa(p—T))

B;p—)(ﬂq—>—|5)

Fuente: eval LP 1415

A An A —=B) es

Esta deduccién es correcta (es decir, B se deduce del conjunto de formulas A1, A2, y A3) si aplicando el

método de resolucion ala FC de A1 A A2 A A3 A =B se obtiene la clausula vacia.

U Forma Normal Conjuntiva (FNC) de premisas y de negacién de la conclusién:

=  FNCdeAl:
= p—(qv-r)
= apv(qv-r)
=  FNCde A2:

ares s
(Fr—=-s)a(ns—=r)
(mrv-as)a(ns—r)
(Fmrv-as)a(mmsvor)
(rvas)a(-msv-r)

(rv=as)a(sv-r)

= FNCdeA3:

“(@r(p—r))
“(@r(mpvr)
"qv-o(opvr)
"qv(rpanr)
"qv(pAar)
(fqvp)a(~qv-r)

= FNCde-B:

“(p—>(g—=s)
“(pv(rg—=>7s)
"(pv(rqvs)

Interdefinicién de —

Interdefinicion de <=
Interdefinicion de —
Interdefinicion de —
Doble negacién

Doble negacién

Interdefinicién de —
De Morgan

De Morgan

Doble negacién

Distributividad

Interdefinicién de —
Interdefinicién de —

Doble negacién



= =a(=pv(qVvs)) De Morgan

= =aapa-(qvos) Doble negacién
= pA-(gqVv-s) De Morgan
= pATQATTS Doble negacién

" pATQAS

U Forma Clausular (FC) de A1 A A2 A A3 A =B:
= FC={Cl:=pvqv-rC2:irv-s,C3:sv-r,C4:-qvp,C5:7qv-rC6:p, C7:~q,C8:s}

Q Resolucion:
= (Climpvqv-r
= C2:rv-s

= (C3:sv-r

= (C4:-qvp
= Chimqv-r
= (Cé6:p

= (C7:7q

= (8:s

» R1=C9%:qv-r (Cl,C6)

» R2=C10:-r (C7,R1)
» R3=Cll:i-s (C2,R2)
» R4=Cl2: O

Como se ha deducido la clausula vacia mediante el método de resolucién, se puede concluir que la estructura
deductiva es correcta.
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